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❒íîãèå çàäà÷è òåîðèè ãðóïï è ñìåæíûõ ðàçäåëîâ ìàòåìàòèêè ñâîäÿò✲
ñÿ ê íàõîæäåíèþ ïîðîæäàþùèõ ýëåìåíòîâ✱ óäîâëåòâîðÿþùèõ íåêîòîðûì
ñâîéñòâàì✳ ➘ëÿ êîíå÷íûõ ïðîñòûõ ãðóïï îñîáûé èíòåðåñ ïðåäñòàâëÿþò
ïîðîæäàþùèå ìíîæåñòâà ìèíèìàëüíîé ìîùíîñòè îòíîñèòåëüíî çàäàííûõ
ñâîéñòâ✳ Ïîðîæäàþùåå ìíîæåñòâî ãðóïïû✱ ïî îïðåäåëåíèþ ✖ ýòî ïîäìíî✲
æåñòâî✱ òàêîå ÷òî êàæäûé ýëåìåíò ìîæåò áûòü çàïèñàí êàê ïðîèçâåäåíèå
êîíå÷íîãî ÷èñëà ýëåìåíòîâ è èõ îáðàòíûõ✳

➶ ✷✵✵✽ ã✳ ➘✳➶✳ ❐åâ÷óê è ß✳❮✳ ❮óæèí ❬❄✱ ❄❪ äîêàçàëè✱ ÷òî ïðè n > 7
ïðîåêòèâíàÿ ñïåöèàëüíàÿ ëèíåéíàÿ ãðóïïà PSLn(Z+iZ) ïîðîæäàåòñÿ òðå✲
ìÿ èíâîëþöèÿìè✱ äâå èç êîòîðûõ ïåðåñòàíîâî÷íû✳ Ïðè÷åì ïîðîæäàþùèå
óêàçûâàëèñü ÿâíî è ïðè n 6= 4k + 2 îíè áðàëèñü èç SLn(Z+ iZ)✳ Ñëåäîâà✲
òåëüíî✱ ïðè n 6= 4k+2 è ãðóïïà SLn(Z+iZ) ïîðîæäàåòñÿ òðåìÿ èíâîëþöèÿ✲
ìè✱ äâå èç êîòîðûõ ïåðåñòàíîâî÷íû✳ Ñ äðóãîé ñòîðîíû✱ ãðóïïà SL2(Z+iZ)
îáëàäàåò òîëüêî îäíîé èíâîëþöèåé è ïîýòîìó îíà íå ïîðîæäàåòñÿ íèêàêèì
ìíîæåñòâîì èíâîëþöèé✱ à ãðóïïà SL3(Z+ iZ) íå ìîæåò ïîðîæäàòüñÿ òðå✲
ìÿ èíâîëþöèÿìè✱ äâå èç êîòîðûõ ïåðåñòàíîâî÷íû✱ ïîñêîëüêó òàêèìè òðîé✲
êàìè íå ïîðîæäàåòñÿ åå ãîìîìîðôíûé îáðàç PSL3(9) ✭ïðîñòàÿ êîíå÷íàÿ
ãðóïïà✮✳ Ñîâñåì íåäàâíî ß✳❮✳❮óæèí ❬❄❪ óñòàíîâèë✱ ÷òî ãðóïïû SL3(D) è
SL6(D)✱ ãäå D ✖ îáëàñòü öåëîñòíîñòè õàðàêòåðèñòèêè îòëè÷íîé îò ✷✱ íå
ïîðîæäàþòñÿ òðåìÿ èíâîëþöèÿìè✱ äâå èç êîòîðûõ ïåðåñòàíîâî÷íû✳

Òàêèì îáðàçîì✱ àíàëèç âûøåóêàçàííûõ ðàáîò ïîêàçàë✱ ÷òî ïðè ìà✲
ëûõ n 6 6 îñòàþòñÿ îòêðûòûìè ñëåäóþùèå âîïðîñû✿

➚✮ Ïîðîæäàþòñÿ ëè ïðè n = 3, 4, 5, 6 ãðóïïû SLn(Z + iZ) òðåìÿ
èíâîëþöèÿìè ✭áåç óñëîâèÿ ïåðåñòàíîâî÷íîñòè äâóõ èç íèõ✮❄

➪✮ Ïîðîæäàþòñÿ ëè ãðóïïû SL4(Z + iZ) è SL5(Z + iZ) òðåìÿ èí✲
âîëþöèÿìè✱ äâå èç êîòîðûõ ïåðåñòàíîâî÷íû❄

➶ äèññåðòàöèè ðàññìàòðèâàåòñÿ òîëüêî âîïðîñ ➚✳

❰áúåêò èññëåäîâàíèÿ äèññåðòàöèè ✖ ñïåöèàëüíàÿ ëèíåéíàÿ ãðóïïà
SLn(Z+ iZ) íàä êîëüöîì öåëûõ ➹àóññîâûõ ÷èñåë Z+ iZ✳ Ðàññìàòðèâàåòñÿ
çàäà÷à å➻ ïîðîæäåíèÿ ïðè ìàëûõ n òðåìÿ èíâîëþöèÿìè✱ òî åñòü ìàòðèöàìè
îáðàòíûìè ñàìèì ñåáå✳ Ýòî ìèíèìàëüíî âîçìîæíîå ÷èñëî ïîðîæäàþùèõ
èíâîëþöèé✳

✸



❰ñíîâíûì ðåçóëüòàòîì ÿâëÿåòñÿ

Òåîðåìà ✶✳ Ïðè n = 3 è n = 5 ãðóïïà SLn(Z + iZ) ïîðîæäàåòñÿ
òðåìÿ èíâîëþöèÿìè✳

➘îêàçàòåëüñòâî òåîðåìû ✶ ñîñòîèò â òîì✱ ÷òî ïîðîæäàþùèå òðîéêè
èíâîëþöèé óêàçûâàþòñÿ ÿâíî è✱ ïðèìåíÿÿ ìåòîäû ðàáîòû ✶✱ èç íèõ ïîëó✲
÷àþòñÿ óæå èçâåñòíûå ïîðîæäàþùèå ìíîæåñòâà ãðóïïû SLn(Z+ iZ)✳

Òåêñò äèññåðòàöèè îðãàíèçîâàí ñëåäóþùèì îáðàçîì✳ ➶ ïàðàãðàôå ✶
ââîäÿòñÿ íåîáõîäèìûå îáîçíà÷åíèÿ è îïðåäåëåíèÿ✱ ôîðìóëèðóþòñÿ èçâåñò✲
íûå ðåçóëüòàòû î ïîðîæäàþùèõ ìíîæåñòâàõ ñïåöèàëüíûõ ëèíåéíûõ ãðóïï
íàä åâêëèäîâûìè êîëüöàìè✳ ➶ ïàðàãðàôàõ ✷✱ ✸ äîêàçûâàåòñÿ òåîðåìà ✶ äëÿ
ðàçìåðíîñòåé ✸ è ✺ ñîîòâåòñòâåííî✳
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